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Exercices d’entrainement Feuille 5 Corrigés

Correction 1

(a) M3 —ent =3 -4=-1

(b) ezn9 _ cn3 _ 3

(c) e —Ine*® =2 — 22 = —=x

(d) e —net=2-1-4=2-5

(€) e % (€2 + e¥) = e~ "F2 4 e — o | ]

Correction 2

(a) e2tl =¢%" o 20 41=322 & 32> —22—1=0.

2—4 1 2+4
A:4—}—12:16:42,$1:—:——etxzszl.

6 3 6
1
=)

(b) On pose X = €. Puisque X? = (e%)? = ¢**, I’équation devient X? + X — 2 = 0.

-1-3 —1+3
A=14+8=9=3 X = — "= 2t X, = é* _ 1
Mais X; < 0 ne peut pas convenir donc e* = X, = 1 c’est-a-dire x = 0.

S=1{0}

(c) € —5e3 +6e* =0 & (e -5 +6) =0 & €' — 52 +6=0
On pose X = %,

L’équation devient X? —5X +6 = 0.
51 541

A:25—24:1:12,1:1:T:2etx2:T 3.

Dot €%* = 2 ou e** = 3.

Cest-a-dire 22 = In2 ou 22 = In 3.

1 1
Ou encore x = §1n2:1n\/§ou:c: §ln3:1n\/§.
S = {ln\/ﬁ;ln\/g}
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Correction 3

(a) Les racines du polynéome (X — 3)(1 —2X) = —2X2 +7X — 3 sont 3 et %
De plus, ona (X —3)(1 -2X) >0 < %<X<3.
Donc (¢* —3)(1 —2¢") >0 < % < e’ < 3.
Soit ln% <z <In3.
Sachant que ln% = —1In2, on obtient S = |]—In2;1In 3.

(b) On pose X = e”, I'inéquation devient 3X? +5X + 2 < 0.

51 5-1 2
A=25-924=12 X, = et X, =22
P A 6 GAem T Ty

Donc3X?2—-5X+2<0 & —-1<X<

Dot 3e?* +5e*+2<0 < —1<e* <

2
S—]—oo,lngl.

S e <- & r<In

Wl N
Wl N

(c) On pose X = €”, I'inéquation devient —X? — X +6 < 0.

1-5 1+5
A:1+24:25:52,X1:—2:2€tX2:L2:—3

Donc —X?—-X+6<0 & X< -3ouX>2.
Onadonc —e** —e*+6<0 & e*>2 & x>1n2
Donc § = [In2; +o0f.

Correction 4

On pose X = e*tl et Y = ev=2.

. . X+2Yy =17
Le systeme devient { G
Puisque le déterminant du systeme est ; _24 ‘ =—4-6=-10#0,0n a:
e i
1 —4 -30 3 —20
X = pu— pu— Y pu— = pu— 2'
ST R —10 —10
e =3 [ax+1 = In3 r = —1+4+In3
On a donc -2 _ o soit { y—2 = In2 et donc { y 9412

S={(-1+In3;2+1n2)}

Correction 5

Puisque e* > 0, pour tout x € R, on a 3 +e* # 0. Donc Dy = R.
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e’ x (34¢€") —e” x e”

De plus, la fonction f est continue et dérivable sur R et f'(z) = Bt o) soit
el’
3 T
fl(z) = ﬁ > () c’est-a-dire f strictement croissante sur R.
lim f(x) =0 : la droite d’équation y = 0 est asymptote a €.
Tr — —00
i l—lﬂloo flz) = i l_1>r£100 3 = 1: la droite d’équation y = 1 est asymptote a €.
=41
6(13
3e” x (3+€%)? —3e® x2x e x (3+¢”
La fonction f” est dérivable sur R et f"(z) = I Ch (3_7_ i S Chl c’est-
eI
< 3e” X (3+€”) —6e” x e 3e"(3—€") . , e
a~dire f"(x) = L = G+ qui est du signe de 3 — e” c¢’est-a-dire

f'x) >0 & 3—e">0 & z<In3.
Donc f est convexe sur |—oo;In3[ et f est concave sur |In 3; +o0.
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Correction 6

On a f(z) = ex ™" donc Dy =]0; 4o0.

—1 1
De plus, la fonction f est continue et dérivable sur Dy et f'(z) = (— Inz + —2> ex N Cest-

x2 x
1-1
a~dire f'(x) = ( 2nx> exne,

x
Onadonc f'(z) >0 & 1—-Inz>0 & lnhzx <1 & z<e.

D’ou f est croissante sur |0; e[ et f est décroissante sur |e; +o00].

1
lim —lnz=—ocoet lim f(x)=0.
z— 0t T z — 0t

1
lim —Inz=0et lim f(z)=1: ladroite d’équation y = 1 est asymptote a € en +oc.

r — +oo T — +00
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Correction 7

On doit résoudre P(z) = Q(z)
Cela donne 30 x 1,02* =40 x 1,01".

Cestondie 1027 _ 40 1,02\" 4
est-a-dire Lle = 30 ou encore 1’01 = 3

mlna

Rappel : a® =e

(1 02)
rln
Ce qui donne e 1,01

Et donc z1n 1,02
1 01
% In4 —-1n3

O obtient o — B ~ 29,19.
n obtient x = ln% In1,02—-1n1,01 7

Et P(29) ~ Q(29) ~ 53.

C»JI»-lk




